FTEOMETPUCKA KOHCTPYKUWJA HA EJIHA
KBAJPATUYHA KOPECIOHJOEHUA [TOMEI'Y HPABHTE
o ABE PAMHUHMU

JOXE VIJIHAP

[lo3HaTu ce pasHM reOMeTPUCKM KOHCTPYKLUUM Ha KBajpa-
THYHU KOpPeCTOHIeHUM Mely TOYKHTe O] [IBe pamMHHUHM, OUJIO ja
THe COBNamHyBaaT uaM He. HajnosHaTH OI HMB Ce KOHCTPYK-
uuute Ha Sepdewitz v Steiner, KakO W IBeTe KOHCTPYKUUM Ha
Reye (u Ha npyru)'. Hue Tyka naBame, BO CBOJCTBO Ha LUKOJ-
CKM npumep, enHa elHOCTaBHa, M3rielna HellO3HATa, KOHCTPYK-
uMja mel'y npaBu Ol JIB€ DPAMHHUHH.

1. Jedpunuumja. 3a TOUKUTE OJ 1BE€ PaMHHHU 1 U 7' Ka-
)KyBame, Kako LITO e MO3HATO %, Jeka mel'y HMUB MOCTOM efnHA
KBaJpaTHMyHa KOpDeCHOHIEeHl a— WM JeKa TOYKuTe
on «' rMu poGuBame OJI TOYKMUTe Ha m CO MNOMOLUTA Ha efHa
KBajgpaTHMyHa TpaHcdopmauuja w, OJHOCHO TOYKHTE
Ha T OJi TOYKUTE Ha 7' CO Hej3e UHBEpP3HATa KBaJapaTHyHA TPaH-
chopmaumnja @' — Toraul Kora Mery HUBHUTE TOYKHU TOCTOU
ellHa TakBa oOOpaTHO-eqHO3HayHa aire6apcka KOpeclnoHJeHla
Ja Ha efiHa TOYykKa P op m, ako Taa ce JIBUXM IO HeKoja npa-
Ba, i OArosapa efHa Toyka P’ Koja BO «' OonMllyBa eleH KO-
HyceH rnpecek. On Tyka cllenyBa JeKa Ha mpaBuUTe Ol CeKoOja
‘O]l 1Be€Te paMHMHU OAroBapaaT BO JApyraTa paMHMHA KOHYCHH
npeceuy OJi elHa xomanoujaanHa (MyHKTyanHa) mpexa 5, a Tue
[paBU M KOHYCHM Mpeceny CU KOpeClOHIMpaaT BO eiHa Mpoek-
TUBHOCT.

3a KkBajpaTHMYHM KOpeCTOHJeHUU Mely NnpaBU Ol I Be pam-
HUHY BaXKaT N yaJHU JHeUHUUMU U TeOpeMH.

Enna o6paTHo-enHo3HayHa anreGapcka KOpecHoHeHla
nomery npaBuTe OJ IBe paMHUHU =n U n' Ke ja BUKame, 3HauM,
TOraul KBajpaTMyHa (MM JeKka npaBuTe OO = Ce Mpeciu-
KyBaaT, BO NpaBuTe of «', OJ],HOCHO 06paTHO, NpyU KBaapaTUyHa
TpaHcdopmaliuja 2, 0JHOCHO € ') KOra Ha TOYKHTe (T.€e. CHO-

! Bugu Ha np.: Encyklopidie der Math. Wiss., Il Bd., S. 2011 ff.

2 Buau na np: L. Campedelli, Lezioni di geometria, Vol. |
parte 2, p. 233 Padova, 1948.

3 TepMuH UITO OIrOBapa Ha WTAJHjaHCKMOT ,reta, WIW Ha HeMCKM-
ot , Netz“.
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NOBM MpaBH) O 7 UM OJroBapaaT BO 7' KPMBU O] BTOpa Kiaca.
[lpu oBaa KopecrnoHjeHua Ha TOYKUTe (CHONOBM mpaBH) O
CeKOja pamHUHA OArosapaaT KpuMBM O BTOpa KJjaca O] efHa
xomanounanHa (IMHUCKA) mpeka * BO JpyraTa pamHiHa. bBas-
HUTe NpaBu Of, TUe [Be MpeXu NpaBaT MCKIYYOK BO Taa 006-
paTHa-eITHO3HAYHOCT. 3eMajKu I'u Tue NpaBu — pyHIaMeHTal-
HUTe NpaBH Ha KBaJpaTHYHATa KOpeCHOHJeHUa — KaKO CTpaHu-
Te Ha KOOPAMHATHU TPUCTPAHU BO w1, OJHOCHO BO =/, TOrall,
[pH 3rojeH U360p Ha eJJMHUYHUTE IPaBH, Mel'y XOMOr'eHUTe KOOp-
IMHATU Uy, U,, U; Ha NPOM3BOJIHATA 0paBa p O © U XOMOre-
HUTe KOOpJAMHATH u, u,, u,’ Ha Hej3e KopecHnoHIeHTHaTa (mpu
Q) npaBa p’ BO «’ MOCTOAT peJlaLuuTe

Ul W Ulg= o g s Uatly s Uy Uy
OLHOCHO, 00paTHO (3a Q~—1), penauuuTe
Uil Wy = us e e s

2. KoHcTpykuuja. Enna Baka jneguHupaHa KOpeCnoOHIeH-
Lua Mely IBe paMHHHM LITO He COBMNAajJHyBaaT MOXXeMe TreoMeT-
PUCKM JA& ja KOHCTpyMpame Ha CJIeJHMOT HAUYMH.

PamHMHUTe 7 U ' HeKa ce JonMpaaTr JO KakBa 1a e He-
CHHryJjiapHa mnospiuMHa on BTopu pen @. Cexoja pamHMHA WITO
ce pomupa po P, ja ceye pamHMHATa = BO elHa DpaBa p, a
pamHHHaTa «' BO elHa mpaBa p. Bunejku HuW3 cekoja mnpaBa p
O = MOXe Ja ce mojoxu Ha © camo enHa TaHreHuujajuHa
pamHMHa, pasnauyHa oj = (M aHaJOrHO 3a p'), Toa nomery npa-
BUTE p ON = M MpaBuUTe p' OO =’ Ceé CTBOPYBAa Ha TOj HayuH
enHa o6GpaTHO-eqHO3HauHa (aarebapcka) KOpecHOHIeHua,
OIHOCHO paBe TpaHCcdopmauuu, Q U Q1. OuurienHo, Ha CEeKO-
ja Toyka P (T. e. CHON MNpaBU HU3 Hea) OJ 7 i OJrosapa (BO
Q) exmHa KpuBa O] BTOpa Kjaca, MMeHO NpeCceKOT Ha 7' CO TaH-
reHuMjaJJHUTE PamHUHM, coywiTeHd on P na ®. TpaHchopmauu-
jata Q (a 3Hauyu U Q') e, cmpema TOa, egHa KBaJpaTWHyHa
TpaHcgopmaluja. :

dyHiameHTaJHUTe DpaBM BO «, OJHOCHO BO «/, HA Taka
KOHCTpyupaHaTa KBajJpaTMyHa KOpeCIlOHJeHla Ce TpaBuTe (re-
HepaTpucu ojg D) 0,, 0y, OJLHOCHO 0,, 0,, BO KOM 7, OOH. 7,
ja ceye P, U npecekoT 0, =0"; Ha ® U «'. OUUrieHO CeKoja OJ
npaBuTe 0,, O, C€ ceye CO II0 eJHa OL IpaBUTe O0,, O’y Ha
0, =0,/. Heka ce o3nakuTe Ha oBMe npaBu u30OpaHM Taka ja ce
npecekyBaaT O, U O3 (3Hayu M npaBUTe 0; U 0,). Obenexy-

4) TepMHH IUTO OJAroBapa Ha MTAJIWJAHCKUOT ,fessuto” uin Ha HeM
ckuor ,,Uewebe’. ;



Enna kKOHCTpyKuKja 19

BajKM 'M HUBHMTE NpPOCeYHU TOYKM CcO Oz =0’; 0OQHOCHO CO
0,=0,, a gonupoT Ha w, ogHocHO =, u P co O,, ONHOCHO
co Oy, Ttoraul Ha (pyHIaMeHTaJHUTe MpaBH

@y 0,0, 0:04, 0,6,

OJl © UM Ce acouuupaHu npu TpaHcgopmauuiaTta {2 BO 7 pecrek-
TUBHO TOYKMTe (CHONOBU NpaBH)

(2 Oy, Oy, Oy.

HaBucTuHa, cekoja oy oBHe TOYKHM (2), T. e. CUTe MpaBH LITO
MMHAT HU3 Hea, ce MnpeciuKkyBaaT Inpu (2 BO elHa eJHa Of
npaBute (1). Toa e reomeTpuCK1d €BHUIEHTHO.

JacHo e mexa Ha OBOj HauMH He MOJXeMe Jla KOHCTpyMpa-
Me HajoniuTa HeCHHryJapHa KBaJpaTuWyHa KOpeCIOHMeHLa Mome-
I'y mpaBuTe OJ OBe PaMHMHU © U 7/, TYKy CamO TaKBU MpU KOH
LITO pacTojaHMeTO Mely KOM Ja e nBe (DYHIaMeHTalHMU TOYKM
Ol = € eIHaKBO Ha pacTOjaHHeTO Ha HUBHUTE acCOUMUPaHM
(pyHIaMEHTaJlHU TOYKU BO .

Axko e © npaBOJMHUCKA MOBpUIMHA, TOrall ce cuTe (yH-
JlaMeHTaJIH4 NpaBM peajHu, a ako O He e MpaBOJIMHUCKA, TOTALl
e peallHa camo 0, =0,

IyanucTuyHo ojarosapa Ha oOBaa kBaJpaTUYHA KOpPeCHO-
HeHlla elHa KBaJpaTHUHAa KOPeCHOHJeHUa Mely NpaBuUTe O] JiBe
SBe31u ° yuy LITO LUEHTPU JiexxaT Ha eJHa MOBPBHMHA OJ BTO-
pv pel, U NpU KOja LITO CeKOj map KOPeCNOHAEeHTHU MpaBHU ce
ceye Ha Taa MOBPBHMHA. AKO THe [Be 8Be3[U yLITe T' ceyeme
CO MO enHa pamHUHa, mo6uBame 3a KBaJpaTUYHATa KOpPECIOH-
JeHla Mel'y TOUKMTE O] THe [Be PaMHMHM LITO HA TOj HAYMH
Ce CTBapa No3HaTaTa KOHCTpyKuuja Ha Battaglini u Reye .

3. Enen cneumjanedn cnay4aj. [la comeHeme OHOj cre-
LMjaJleH cllydyaj Ha OBaa KOHCTpyKuMja Kajge wito O e Tomkaco
paauyc R, v Kaje wTo x U «' ce mapajeinu. Toramr O,=0,
u O,=0, naraaT BO aNcCOJyTHO-KPYXHUTEe TOYKM Of = (M
ol n'). AKO 1o .M3BplLIyBake Ha KOHCTPYyKUMjaTa HAa HaluaTta
KOpeCNnoHJeHUa pamHuHaTa o’ ja MOJOXKMMe BO paMHMHATa T, W
Toa Taka ma O, cosmagHe co O, u 6Ges jna uU3BplUUME [IpH
Toa HeKoe 3aBpTyBawe Ha «/, Toraw 3a  po6GuBame enHO
npeciMKyBame, J1yajlHo Ha ,MHBep3ujaTa“, a Koe reoMeTPUCKH
€ OKapaKTepU3MpaHO CO TOa LUTO NPOWU3BOJOT O] PacCTOjaHH-
jaTa Ha ceKoja npaBa M Hej3e KOpeCHOHIEHTHaTa [lpaBa OJI eJHa
(pukcHa Touka (O,) e KOHCTaHTeH, WTO THe MpPaBU Ce MapalesiHu

5 TepMMH LWUTO OJroBapa Ha MWTaJNjaHCKHOT ,Stella“, nin Ha HeM-
cKkuoT , Biindel”.
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M Ha UCTa CTpaHa Ha Taa TOYKA. AKO UMeHO BO = U 7' U3GUpame
0 €JlHa TaKBa lpaBoarjia KOOpaWHaTHA CUCTeMa LITO KOOpPAUHAT-
HUTE OCKU UM Ce [apalieJiHd, a MOYeTOKOT Ja UM COBIIaJlHE CO
O,, oaHocHo co Oy, Toral mery HeXOMOreHHTe KOOpIAMHATH
i, v Ha NpOUSBOJIHA MpaBa OJ 7 W KOOPAWHATUTE U/, V' Ha Hej3e
KOpeCIOHleHTHaTa npaBa BO «' (=) NOCTOAT pejlauuuTe

1 u
U= —5. — =

R u?+v*
as ] v
Vi= ity

R: u®+v?

Ol Kajge WToO HaBenHaul Ce Bepmpuxyaa rope KaXaHoTC.

Auszug

GEOMETRISCHE KONSTRUKTION EINER QUADRATISCHEN
KORRESPONDENZ ZWISCHEN GERADEN
VON ZWEI EBENEN

JOZE ULCAR

Wir geben hier eine einfache geometrische Konstruktion
einer quadratischen Korrespondenz zwischen Geraden von zwei
nicht zusammenfallenden Ebenen, die uns unbekannt zu sein
erscheint, und die als Schulbeispiel von Interesse sein konnte.

Man beweist geometrisch leicht, dafi die Korrespondenz,
die zwischen den Geraden g und g’ von zwei Ebenen =, bzw.
7, besteht, wo g, bzw. g’, die Schnittgeraden von =, bzw. =,
mit einer beweglichen Tangentialebene einer beliebigen, die
Ebenen = und =’ beriihrenden nichtsinguldren Flache von zweiter
Ordnung @ sind, quadratisch ist. Die Schnittgerade von = und
' und die Schnittgeraden von ® mit x, bzw. «/, sind die Fun-
damentalgeraden der Korresponden~ in = bzw. «'.

Dualistisch entspricht dieser Konstruktion eine quadratische
Korrespondenz :wischen Geraden von zwei Eiindeln, dessen
Zentren auf einer Fldche zweiter Ordnung liegen, und bei wel-
cher zwei entsprechende Strahlen sich auf dieser Fldche schnei-
den. Bringt man dann diese Biindeln noch mit je einer Ebene
7um Schnitt, so bekommt man fiir die so entstandene quadra-
tische Transformation zwischen Punkten von diesen Ebenen die
bekannte Konstruktion von Batfaglini und Reye'.



