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EOIHA TEOPEMA O TEOPUJATA HA TPAHULIUTE
JOXKE VIIYAP

Ke ja mokaxeme oBaa Teopema:

I. Ako ce f(x,a) u g(x,«) PyHKUMM, HENDEKUHATH (KaKO
(yHKUMK OJ NBe NpPOMeHJuBM) BO obiacTa

; T g x i
oy esu—d

M aKO 3a CHTe X OJ Jx — CO HCKIYyYOK €BeHTyaJHO BO KpaeH
O6poj M30JMpPaHU TOYKU — BaXH

\ E(x o
() L'Lnao ggyag e

Kalle LITO k € KOHCTAaHTa, a «, My npunara Ha Jq, Torati,

b o
1) axo y g(x,x)dx BO HeKkOja OKOJIMHA Ha «, He € WUIeH-
a
TUYHO HyJla € U

J" F(x,0) dx

g g
o>, aJ‘ g(x,oc)dx

b
2) ako e J- g(x,a)dx=0 BO Hekoja OKOJIMHA Ha «,, € U
a

b
J f(x,a)dx=0 BO Taa OKOJMHA.

II. TeopemaTa e BepHa M Torauwl ako e Jq NMPOM3BOJHA
Hu3a O6poeBM CO f, KAaKO TOYKa Ha Brycrysatbe, M aKko 3a

f(x,o)
&(x,2)

f(x,c) u g(x,«) npeTnocTaBume Jeka paBHOMEpHO Ce CTpe-

MW KOH k Ipu o0 .
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Hokas:
Ako g(x,x,)#0, T. e. ako

1K, o).
g(x) “0) 3

bl

TeopemaTa € OYUIJeJHO BepHa.

A ako e g(x,a,)=0, xoj ciyyaj npeTcTaByBa HUHTepec,
Toraw e, mopagd npeTnocTaBeHaTa erauCTeHLA Ha rpaHuuaTa
(1), m f(x,00)=0, a 3a « BO Hekoja OKoJMHa Ha o, g(x,ca)F0.

On (1) u HempexkuHaTocTa Ha f(x,0) u g(x,a) crenysa
3a X Ol J — CO MCKJyyeHWe eBeHTyajJHO Ha KpaeH Opoj M30-
JMpaHH TOYKM -— M 3a aFd, O HeKOja OKOJWHA Ha o, JeKa

f(x,a)

@) g(x,o)

=k+e(x,a),

npu Koe (pyHKuMjaTa e(x,a) Ce CTpeMH B8a O, KOH Hyla, W
TOa paBHOMEPHO BO OLHOC Ha X OX Jx .

Cnpema TOa, Mpy NPOM3BOJHO MpeTHULIAaH MO3UTUBEH €
MO)Ke Ja ce Hajoe TakoB Opoj 8, He3aBHUCEeH Ol X, la € UCIOJ-
HeTO HepaBeHCTBOTO

3) le(x, @) | <e
eHOBPEeMeHO 8a CHTe X Ol Jy, CAMO aKO € UCMOJNHET YCIOBOT
(4) la— o | < 8.

On (2) cnenyBa

-

b b b
® f(x,a)dx:k.aj g(x, ) dx + j e (x, @) g (x, &) dx,

IITO BaXH 3a « OJ] HEKOja OKOJMHA Ha «,. Bo Taa oKo/MHa e, npu

b
¢uxcen «, g(x,a)#0, 3aToa, OMUTO U J g(x,a)dx#0. [lo-
pan Toa e, BD TOj ClIyd1],

be(x, o) dx . Jbs (x, @) g (x, @) dx :

arg (x, &) dx : Jbg (x, @) dx
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<

3a oHue a KOM ro 3an0BOJyBaaT yclIOBOT (4) e, mnopanu (3),

| Jbe(x,oc)g(x,a)dx '< . J"g(x,a)dx ’

H 3aToa

AKo nak e, npu crenuajed u360p Ha UHTerpalMOHUTeE rpa-
b
; HMU,M,GJ‘ g(x,ax)dx=0, Toraw ciexyBa on (5) meka e u

Jbg(x, a)dx=0.

Co T1oa e mpBuoT pmen (I) Ha TeopemaTa mOKaxKaH.
LlenMOT Tek Ha JOKaXyBameTO OCTaHyBa UCT ako Jqo He
e WHTepBal, TYKy KakBa Ha e HM3a 6pOeBM CO TOYKAa Ha 3ry-
CTyBambeTO BO «,, NPU KOe «, He Mopa Ja My Mpunara Ha Jq,
f(x,«
¥ Mpy NpeTNOCTaBKa [eKa g((T,a))_ paBHOMEPHO Ce CTpeMH KOH
)
k npu oo .
Co Toa e pokaxan u BTopuoT (II) men Ha TeopemaTa.
CeTo OBa BaxH, OUMrJIe[IHO, M TOraul Kora «, e oo.

[Ilpumepu:
1. Heka e f(x,0)=sinax, g(x,0)=ax.
Bunejku 3a cute x ocBeH 3a M30JuMpaHaTa Toyka x =0 Baxwu

> sin ax
lim —— =1,
a->a, ax

TpeGa ;na e, cnopesx Teopemarta,
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b
sin ax dx .
: a
MRt o=t
X720 J ax dx
a

. ,
aKo e j. axdx#0 BO Hekoja OkoJuWHa Ha a=0; a ako e
a
(b b
J axdx=0 TpebGa na e u ( sinaxdx=0 BO Taa OKOJMHa.
a a

Toa moxe’na ce BepudpMLUPa HABUCTHHA M JUPEKTHO.
3a a+ b+#0 umame mpu a0

b . [a+b . [(a-b
| simaxdr s"‘( 2 'a>. S"‘( 2 '“)
b

~

b
jaxdx a+b.a 7
a 2

a BO cayyaj @+ b—0, umame 3a Cekoj o«

~

b ' +-a
aJ‘ axdx = ~a.‘ axdx=0,

HO Torauw e 4

b +a S
J. sin ax dx= j sinaxdx=0,
a

BO COrJacHOCT CO TeopemarTa.

2. Heka e f(x,«) octaTokoT R,(x) on enex pen. Tyka e,
3Hauu, a=n. Ako R,(x) ce cTpemu BO OJHOC Ha x on [a, b]
paBHOMEPHO KOH HyJa Npu n->oo, TOrall MOXeme 3a o,— oo,
semajku g(x,«)=1, na ja nmpumeHume Teopemara.

[Topamu :

lim Re(®)_

. I~ oo

Umame U
; b
lim f Rotr)de=0,
n—->0oo a

WITO € BO CKJIaj CO M03HaTaTa TeopeMa 3a HHTerpupaibe Ha
pesoBuUTE.
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Auszug

EIN GRENZWERTSATZ

von
JOZE ULCAR

Hier wird felgender Satz bewiesen:
Wenn die Funktionen f(x,«) und g(x,«) im Bereiche

- (Ux) a< x(h
(Je) cLas(d

als Funktionen von zwei Verdnderlichen stetig sind und wenn
fiir alle x aus dem Jx - mit Ausnahme, eventuell, von einer
endlichen Zahl von isolierten Punkten — die Relation =

lim (%

—k
a>a, g(x, )

besteht, wo % eine Konstante ist und «, dem Intervall /o gehort,
dann lst

1. im Falle, daf§ J‘g(x, a)dx in einer Umgebung von o,
nicht identisch verschwindet, auch

[ 7(x0ax
lim %= - — -
3 J. g(x,a)dx

und

i
2. wenn in einer Umgebung von «, J g(x,a)dx=0 ist, ist
b
auch aj‘ f(x,a0)dx=0 in dieser Umgebung.

. Der Satz ist ‘auch dann giltig wenn J, eine Zahlenfolge
mit o, als H&dufungspunkt ist und wenn man fiir f(x,a) und

f(x,a)
g2(x )

Jx gegen k bei asa, strebt

Der Satz, der bei g(x,a,)#0 trivial ist, konnte im Falle
g(x,@)=0 (und folglich f(x,a,)=0) von Nutzen sein.

2 (x,«) voraussetzt, daf gleichmaglig fiir alle X aus dem



