JOXE VJIYAP

EIHO F’EOMETPUCKO TOJIKYBAHE
3A CPEOHATA KPMBUHA

llenta Ha 0BOj TPyl e [aBaie oOCONUITYBame Ha eIHO
TEOMeTPUCKO TOJIKyBatbe Ha (hjlekcujaTa npu NpOCTOPHUTE KPUBH
3a CpejHaTa KpUBMHA NPV NMOBPBHUHHMTE, KaKBO LITO He CpeT-
HaB BO JuTepaTypaTa wWTO My Oelne NOCTalHa.

1. Ucnenysajku ja egHa gajmeHa KpuBa r=r(s), Kajge LITO
S e NpUPOJHUOT Napamerap, OKONy ellHa HejduHa TOuka A, Ol
KOja LITO ro Mepume M JAaKOT S, JA06MBaMe CO KaHOHMYKO
npeTcTaByBame!) Ha KDMBaTa OKOJY Taa TOYKA 3a PacTOjamkeTo
4 Ha mpou3BOJIHATAa TOYka M o] KpuBaTa IO HejaMHATa peKTH-
{uKalyoHa pamHuHa BO A pa3BUTUETO

d=.l_.52_p__.s3+...’

2p 6p?
1 :
Kane mTo? e (hyekcujarta, a p’=d—§, 3a toukata A. OTTyka
cnenyBa
[ sy
— =1lim—. 1
L (1)

2. Penaumjata (1) ywte He e mojmecHa 3a oGOMUITYyBambe.
3aToa 0o Hea Ke M3Beleme Jpyra, npuiaromesa sa Toa.

Heka e r pacrojatbe Ha opToroHa;aHarta npoekuuja M’
O] ToykaTa M Ha CnoweHaTaTa peKTH(PUKAlLMOHA pamMHMHA 10
Toykata A. Toraw, nopamu

B2 r
lim — =
s—)OlS[

1,

1) Bugu va np.: W. Blaschke, Vorlesungen iiber Differentialgeometrie Bd. I,
Berlin, 1945, S. 26.
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IITO JeCHO Ce NOKa)K<yBa, Baxu ocBeH (1) u penauujaTta
It 2d :
—=lim—. 2y
P rmo I
3. Cera Moxeme Ja mNOKa)keme Jeka INpPH NOBPBHUHATa
z=2z(x,y) 3a Hej3uHaTa CpelHa kpuBMHa [1 BO CeKoja TOyka 3a
KOoja WwTO ¢yHKUnjaTa z(x,y) LO3BONYBa pa3BUBae!), Baxu
pellalujata, cocem aHaJlorsa Ha (2).

Baxu umeHo

i 1im2ri;P 3)

r—>0

-

Kajie WITO d.p, € CPeIHO pacTojarbe Ha OHHE TOYKU OJ MOBPBHH-
HaTa WITO Ce Ha WCTO pacTojame r OJ HOopmalaTa Ha MOBPBHU-
HaTa BO A, 10 TaHreHUMjalHaTa paMHMHA Ha Taa NOBPBHMHA BO A.

ILokas:

[lpaBoarnaTa KoopavHaTHa CHCTeMa ja IOCTaByBame Taka
Ia BO pa3BUTHETO Ha (yHKuujata z(x,y) OKOJy TaykaTa A, 3a
KOja LITO He HMHTepecyBa CpelHaTa KpUBMHA Ha INOBPBHWHATA,
olMagHe KOHCTaHTHHUOT, JMHeapHUTe M MeLlaHWOT KBalpaTeH
yned. PaBeHkaTa ma moBpBHMHAaTa — HEj3WHOTO KaHOHWYKO pas-
BUTHE — e Toratu

=%(ax2+by2)+---. (4)

[ToBpBHMHATA (4) ja MMa Xy — KOOpAMHATHaTa paMHMHA KaKo
CBOja TaHTeHlMjanHa pamHMHA BO A, X- U y- OCKH KaKO TlaBHMH
npasu¥ BO A, a rllaBHUTe KPMBUHM 3a Taa Todka ce

1 1
P a, " b.
[IpejnyBajKu KOH noJlapHUTe KOOPAMHATH
X=r cos ¢, p=r sin ¢
nofuBame, 3a r=const.,

2nrdcp=fzrdcp=% rPa+by+rt(---),

0
HlIn

2 cp=r2'

o)

v, nopagu H=L(L+ ¥ penauujata (3).
2 \R,

7]

1) loBosHO Gu Gua0 fia Ce MPETNOCTABH CaMO JleKa (YHKUHjaTa M8 BO HEKOja OKO™
JWHA Ha TAa TOYKA HeNPEKWHATH NapUMjaJHH M3BOAM /I0 BKAYYHTEIHu TPEeTH pej.
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1. YIIYAP

OJIHA TEOMETPUYECKASI MHTEPITPETALLIUA
CPEIHEW KPUBHU3HDI

(BvLB00O)

B aroil pabore maHo 06o00ileHue OIHOH TreoOMeTPUYECKOH HHTep-
qipeTauun (IeKCHH TNPOCTPAHCTBEHHbIX KPUBBIX [IJIST CpeldHeHl KpPUBU3HbI
J10BEPXHOCTH.

Hcxonst oT u3BeCcTHO#H pesauuu

1 52d
—=lim—,
P 590§

1 < 4 u
THe ? npencraBlisieT Cp.’leKCHlO JAaHHOW KPUBOH JIMHUK B HEKOTOPOH TO4KE

A, d paccrosiHie npou3BONbHONH TOukM M kpuBo# N0 e€ peKTH(PUKALUOH-
HOW MJOCKOCTH B TOYKe A, a § NJMHY Ayrd KpuBOH Jusuu oT A mo M, —
TPUXOAUM K pesIsiuUK

H=lim z‘i_j” ;
>0 T

rae H cpenHsist KpUBU3HA [aHHOH MOBEPXHOCTH B HEKOTOpOH Touke A, a
dcp — CpellHee pacCTOsIHhe TOYeK, HaXOMASIIMXCS Ha pacTOSHUU I' OT HOp-
Mal4 K (OBEpXHOCTH B TOYKe A, IO KacaTelbHOH NIOCKOCTM K NOBepX-
HOCTH B TOYKe A.

JOZE ULCAR

EINE GEOMETRISCHE DEUTUNG
DER MITTLEREN KRUMMUNG

(Auszug)

Hier handelt es sich um eine Verallgemeinerung einer geometrischen
Deutung der ersten Kriimmung der Raumkurven auf die mittlere Kriimmung
ge{) Fldchen, welche ich in der mir zugédnglichen Literatur nicht begegnet

abe.

1. Fiir eine gegebene Kurve g=g (s), wo s ihr Bogen, gemessen
aus einem ihren Punkte A, ist, gibt uns ihre kanonische Darstellung fiir
die Entfernung d eines beliebigen Punktes M der Kurve von ihrer rekti-
fizierenden Ebene in A die Entwichlung

1 p’
s S A S T S S I
=gs SP-gor £+

il d
‘wobei o die erste Kriimmung, p'=d—§, fiir der Punkt A ist. Demnach wird

—= lim —-. (1)
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2. Aus der Relation (1), die noch nicht fiir Verallgemeinerung
geeignet ist, bekommt man, wenn man mit r die Entfernung der Ortogo-
nalprojektion M’ des Punktes M auf die erwédhnie rektifizierende Ebene:
vom Punkte A bezeichnet, wegen

r
limims =,
550 | Sl

was man leicht nachweist, die fiir Verallgemeinerung angepafite Relatiom

5 limg—‘!
pr 0 re’ @y

3. Man beweist jetzt gleich daB es bei der Fliche z=z(x,y) fiir
ihre mittlere Kriimmung / in jedem ihren Punkte, wo die Funktion z (x, vy
Entwicklung erlaubt -oder mindestens in einer Né&dhe dieses Punktes
partielle stetige Ableitungen bis einschlieBlich dritter Ordnung hat- eine:
der Relation (2) ganz analoge Beziehung besteht.

Es gilt ndmlich

H=)im M;"
0.

@)

wo dm die Mittelentfernung der im Abstand r von der Fldchennormale
durch A sich befindenden Fldchenpunkte von der Tangentialebene der
Flache im A ist.

In der Tat, wadhit man die Tangentialebene in A als xy—Koordina-
tenebene, dann bekommt man bei geeigneter Wahl der x- und y- Achse:
fiir die Fldchengleichung ihre kanonische Entwicklung

z=%(ax‘3+by2)+

1 1
Wo @ =— und b =—
Ry R,

man dann zu den Polarkoordinaten

die Hauptkriimmungen der Fldche in 4 sind. Geht

X=r cos ¢, p=r sin ¢
liber, bekomm! man bei r=const.

2%

27rrdm=fzrdcp= 32: r3(a+/b)+r4(---),

0
oder

L |
pdis 4 A By,
2dm=r 2(Rl+,€2)+r( )

und, wegen H=%(RI_1+73L2)' die Beziehung (3).



