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I'panuma

n lim ¢ (x, k) = llm {f(x+h) f(x h)}

E3>40

reHepajuile fMojam IpBar H3BOJA. TaKo, Ha HpuMep, aKo MoO-
CTOju J€BH M JeCHM u3BOJI (pyHKuuje f(x), Tj. ako NMOCTOju

F4(x) = lim (7 G+ B) - ()}
h—>4-0
Tama je

95 1) < 5 {7 ()47 (8,

OBgae hemo cianyHo knacuyHom Weierstrass-oBoMm npumepy
HelpeKuHe quHKuu]e 6e3 M3BOJA TIOKa3aTH Ja 3a Henpercmmy
dWHKuMJy

2 ‘ f(x)= Ek(k_l)cosl;;_n’x

a) Hu 3a jeOHO upayluoraino x He Bocmoju iparuya (1);

6) 3a csaro payuonaarno x tpanuya (1) Gocdoju.

Ilpuduunom KOHIEH3auuje CHUHTYJapuTeTa J1aKO Ce MOXe
R06uTH HenpekuiHa ¢yHkuuja g(x) TakBa Xa rpaHHyHa Bpen-
HoCT (1) He MOCTOjM aKo je x pauHoHajaaH Gpoj, AOK Ba Hpa-
uxoHante x noctoju. Tana je pynkuuja f(x)+g(x), roe je f(x)
naTto ca (2) HenmpekuoHa M Hema rpaHuyHy BpefHocCT (1) Hu 3a
. jenHo x, makne a fortiori Hema HU IpPBU U3BOL.

3a noxas TBphema mox a) nmorTpeGHa Ham je OBa Jema

Jlema. Hexa je x @poussosnan upayuonarar 6poj pazmaxa
(0, 1). Tada Gociwoju becronauvan Ku3 yeaux O6pojesa my < my <
<my< .- inaxas 0a ;

3) my sin my ! v x > oo, k- oo.



Henpexunna ¢ynxunja Ges ussona 11

Joxas aeme. Axo je
. sin mglvx =0 (1/my)

Tana Je Ha OCHOBy Dirichlet-oBor upunuuna (Schubladenprm-
zip)* x oGamKa .

o P 04
*) ‘ ' T my +mk L my

rue je pr ueo 6poj, a 9 upauuoHanaH OpOj KOjH HE TEXH HH
HYJ4 HH je[IMHMUM Kah k-oo. M3 (4) cremu onna (3) axo ce
ymecTo my y (3) ysme leo 6poj my+ 1. .

AKoO je

sinmk!ﬂxao(llmk) ¥
Tajga x uma O0G6JIHK '

X= — + —

rze je [, ueo 6poj >mk, 0x upauuoHanan 6poj <1, u £ % >0 (1)
na ce oBaj Ciyyaj CBOJLHM Ha NPETXOAHH, Tj. TpeGa ysetn y (3)
3a My wIu Ly v Iz +1.
[oxa3s iEaphersa B00 a) u 6). dyukuuja f(x) nata obpac-
uem (2) HenpekujgHa je 8360r yHu(popmHe KOHBepreHuuje pena.
Hamse je

9 (6 B) = F (2 +B) = f(x- )}~
) | o

2 o 1 . ; \,
= - sinklxhsink!nx.

" Hexka je Hajmpe x upauuouanéﬂ 6poj U Heka je h=
1/(m.+1)! rne je m, neo 6poj onpeben Tako na BaxH (3). Taxa
je sink!nh=03a k>m.+1 na je

(6) o (%, h) = -mz(k 2)15“‘“" sink!nx,

k=2

rme cMo craBaimu og=mnk!/(m,+1)!. Ovesunno, oz >0, m,>oo
3a CBaKo k<_m,, a Iipema TOMeE

* Bunu Hanp. J. F. Koksma: Diophantische Approximationen Berlin,
1936, cTpaHa .



18 ' M. Tomuh

sine : - '
(1) o k 51, m,»o03a cako k=1,2,3, .-, m,.

¥ (6) je cama momuHaHTaH NOCJEAbH WiaH Hak UeJUM SGHPOM, Tj.

2 sinoi,,,r I T
o (%, k) = ——;{——a;—(m,—3)!(m,—2)s1nm,!nx}+
r (.

+0 {(m, - 3)!).

Oryna npema (3) u (1) cnequ na |¢(x,h)|>o00, k>0, Tj. na y
TOMe cilyyajy He MOCTOju KOHauHa rpaHuuHa pepHocT (1).

Ako je x pauuoHanaH O6poj, Ti. akO je x=pf/g Tajga y
ob6pacuy (5) ornmamajy CBM 4lnaHOBM Sinklwx ca uHIEKCOM
k>q.9(p/q, h) Texn nakne 3a cako A0 KOHayHO] rpaHULH,
1j. (1) mocTOju 3a CBaKO palMOHAJHO X.

v M. Tomi¢ (Beograd)

£

~ SUR UNE FONCTION CONTINUE SANS DERIVEE
(Résumé)

On démontre que pour la fonction définie par (2) n'existe pas la
limite (1) si x€(0,1) est un nombre irrationnel, et par coniré que cette
limite _existe si x est rationnel -c. a. d. de la forme p/q, (p et ¢ entiers).

l'aide du principe de condensation des singularités il est facile
de construire une autre fonction continue g(x) n'admetant pas (1) pour x
rationnelé 1(\)1(;‘»1)-5 la fonction continue f(x)+g(x) n'a pas la limite (1) pour
aucun x€(0,1). . .

On obtient ainsi "une généralisation de I'exemple bien connu de
Weierstass. . '



