JPATOCIJIAB C. MUTPUHOBUR

O JIMHEAPHO] NU®EPEHUUWJAJIHO)J JEAHAYUHU
IPYrOr PEODA KOJA CE TMOJABJbYJE ¥ JEOLHOM
MPOBJIEMY MATEMATHUYKE ®U3UKE

1. [TpoGnem kojum ce 6aBuo npoecop MunankoBuh
y pacnpaBu Zur Theorie der Strahlenabsorption in der Atmo-
Sphire') csoiu ce, y KpajibOj aHanu3y, Ha ojpehuBame yHKuuje
e(x) nomohy jenHe uJuHeapHe JudepeHUHjalHe jeoHauuHe
JIpPyror pena Kojoj ofrosapa OBa XOMOreHa jegHauyuHa:

ds
dx (1)

da d d. 7w
+[a—aﬁloga+2(aloga) —d—x—zloga}e——«o.

d’%e d
d—ﬁ—3(d—xloga

Y T0j jemHauuHM ¢ O3HayaBa jeJHY (DYHKUHjy O] X KOjOM
€€ MO)Xe pacroJjiaraTi [POU3BOJbHO.

[Ipogecop MunankoBuh, Ha Kpajy uomeHyTe pacnpase,
HaBeo je jenaH ciyuyaj uHTerpaGunuTera jemHauune (1), Haume:

a(x) =k, e"",

rae Ccy k, v k, KOHCTaHTe. Y OBOM Cuaydajy, ONLITH HHTerpai
jenHayune (1) mat je uspasom

e(@)=C "+ C, 77 (2)
rie C, u C, npeTcraBibajy MHTerpalMoHe KOHCTaHTe.

2. loka3zahemo Ha je moryhHO MHTerpaiuTu jegHauuHy (1)
3a Ma KakaB OOJMK (yHKUHje a (x).

1) Annalen der Physik, vierte Folge, Bd. 43, 1914, S. 623—638.
Buperu napounto ctp. 634. .
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IudepeHuujanHoj jegHaunHu (1) Moxxe ce naTu OBaj jel-
HOCTaBHMjU OOJHMK:

d’c @ ds ais " ;
G pE e o
g o e
( s dx _a’xz)'
OueBudno je 0a je fynkyuja

a(x)
jeOHo Tapiliukyaapro pewere jednauune (3).
JLpyro napTvKyJiapHo peuieme jeJiHauuHe (3) 1aTo je MU3pa3oM:
a(x) J‘ a(x)dx.
[Ipema TOMme, onuiTe peuieme jeqHayuHe (3) MpuUKasaHo je
pejanujom ;
s e(x)=C,a(x)+C,a(x) J' a(x)dx, (4

rae cy C, u C, UHTerpanyoHe KOHCTaHTE.
3a ciyuaj kaga je

a (x) =k, e®*,
no6uja ce, npema (4),
k2 Zkzx
k b
WITO je y Ckiany ca pesyiatatom (2) mpo¢p. Munankosuha.

3. V jemHauunu (3) mecto ¢yHKuuje a (x) CTaBUMO (PYHK-
uujy A (x) nomohy Bese

D) =Clke"aC,

a(x)-e*?,

Jennaunna (3) mo6uja Taga 06GJMK
d2 ! ’ n
I 3A—+(2A2 A)e=07 (5)
AKO ce OBJle CTaBM
1
A= - [f(x)ax,
jeanaywna (5) mocraje

cha‘+f(x)dx [g s (x)+—13—f’(x)]e=0. (6)
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OBa jegHayuHa jecTe NMApTUKYJApHU Ciyya] jefHauuHe
e+ e =[AN(A+1)f2+1f]e=0 (7
' [f=f(x), . =const.]
kojy je unTerpaimo H. Gortler?).
3auncra, ako ce y (7) craBu
o
3
npo6uja ce ymnpaBo jegHauuHa (6).

GoOrtler-oB pesynrar MpeTrcTaB/ba NapTUKYJapHU CJay4daj
OBOI' Haller cTaBa:

Judiepenyujasna jeOnavuna
.FHy"+(F'H+FIl+GH)y'+(G'H+Gl)y =0 (8)
(F, G, H, I = dyukumje on, x)
MOOICE Ce CBecilly Ha yHmeipabuaax cuciiem jeOHAYUHA
Fy +QGy=z,
HzZ+1z=0

o

(%)

Axo ce y (8) cTaBu
F=1, G=-7f(x), H=1, I=X+1)f(x)
no6uke ce HaBemenn GOrtler-os cayyaj.

MaTeMaTHyk MHCTHUTYT
Vuusepsurer y CKOMBbY Pebpyapa 1949

1) Zeitschrift fiir angewandte Mathematik und Mechanik, Bd. 22,
1942, S. 233, Differentiagleichung (5).

Buoeiin Tako uCTO:

E. KamKke, Differentialgleichungen: Losungsmehtoden und Losungens
Bd. 1: Gewohnliche Differentialgleichungen, dritte Auflage, Leipzig, 1944,
S. 643, Differentialgleichung 2.76a.
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I. C. MUTPUHOBUY
O JIMHEMHOM AUPEPEHLIUATIBHOM YPABHEHUU
BTOPOTrO IMOPALKA. KOTOPOE IMOSBJISETCA B OTHOM
BOIMPOCE MATEMATUYECKOU ®U3UKU
(BotBo0)

IlupepenuuanbHoe ypaBHeHHe

d2 d de

d_xz‘s(ﬁ Ioga)a )
da d a 2 a2

+[ a5 d—xloga+2 (IE Ioga) o Ioga] e=0,

rae ¢ QyHKUUST OT X, MOSIBJISIETCS] B OJHOM BOMNpOCEe, pacCMaTpUBaeMOM
MunaunkoBuuem.l)

MunaHkoBHUY yKa3biBaeT, YTO ypaBHeHue (1) HHTerpupyemo B
ciyyae, eciu:

ax)=k i
(ky, ky=const).

B Hacrosied craTbe noka3biBaeM 4TO ypaBHerue (1) moxer ObiTh
MHTErpUpOBaHO U B Cliyyae NPOU3BOJbHONH (PYHKUHK @ (X), TAK KaK & (X)— ¢ AHO
NapTUKyAsipHOe pelleHdHe ypaBHeHust (1), T.e.

g (¥)=a (x).

D. S. MITRINOVITCH

SUR UNE EQUATION DIFFERENTIELLE LINEAIRE DU SECOND
ORDRE INTERVENANT DANS UN PROBLEME
DE PHYSIQUE MATHEMATIQUE

(Résumé)

1. L’équation différentielle (1)*), oli a désigne une fonction de x
dont on peut disposer arbitrairement, intervient dans un probléme, consi-
déré par Milankovitch?).

6341) Annalen der Physik, vierte Folge, Bd. 43, 1914, S. 623—638. CmoTpeTrs 0coGeHHO
cTp. 634.

= 5 #) Les formules numérotées par chiftres arabes se rapportent au texte en langue
serbe.

2) Annalen der Physik, vierte Folge, Bd. 43, 1914, S. 623—638. Cf. notamment page 634.
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s Milankovitch a indiqué un cas d'intégrabilité de I’équation (1),
a savoir
a(x)=k, ekzx
(ky, k,=const.).
Dans ceite Note nous montrons que I’équation (1), qui s’écrit plus

simplement sous la forme (3), s’integre pour une forme quelconque de
la fonction a (x).

En effet, I'équation (3) admet la fonction
g =a(x)

comme une solution particuliere.

La solution générale de I'équation (3) est donnée par (4), out C, et
C, désignent des constantes d’intégration.

2. Si I'on pose

a(x)=exp

5 [reaz)

I’équation (3) prend la forme (6) et présente un cas particulier de I'équa-
tion (7), intégrée par H. Gortler?). Or, en posant

2\.= —l

3

P’équation (7) est précisément I’équation (6).
Le résultat de Gortler en question présente un cas particulier
de notre proposition suivante:

L¥quation différentielle
- FHy'+(FH+FI+GH)y'+(G'"H+GI) y=0
(F, G, H, I=fonctions de x)
est réductible au systéme intégrable

Fy+Gy=z,
H2'+1z=0.
Si 'on pose
F=1, =-2f(x), H=1, I=0+1)f(x)

on retrouve le cas mentionné de Gortler.

1) Zeitschrift fir angewandte Mathematik und Mechanik, Bd. 22, 1942, S, 233,
Differentialgle‘chung (5).
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