ALGEBRE. — Sur une propriété des opérations max et min. Note (*)
de M. Dracosrav 8. MirriNoviten, présentée par M. Arnaud Denjoy.

1. Trois nombres a;, a;, a; quelconques appartenant a 'ensemble des
nombres réels vérifient, comme on sait (*), la relation
(|-) min [max(ay, as), max(ay, a), max(a;, a;) |
= max { min (a;, @;), min (a, az), min (a;, at) |,

qui met en évidence le fait que le premier membre reste invariant si les opéra-

tions maz et min s'échangent.

Posons maintenant la question de savoir 'il existe une expression plus
générale jouissant de ladite propriété. Comme il sera indiqué dans ce qui suit,
la réponse est affirmative.

2. Prenons dans I'ensemble des nombres réels les » nombres quelconques,

en les rangeant par ordre de grandeur

(E) @, @, ..., @n
avec
(2) < Ay A< < @

A partir des n éléments de I'ensemble (E) on peut former les (7) combi-
naisons (sans répétitions) £ 4 £, & savoir

(3) @y @z ...y RS eeii Gnekety Guofars vy My (1= k= n).

Par I’application d’opérations maz et min & toutes les combinaisons (3), on
peut former les expressions

5 I
(4) N = min ,' max ey, sy ...y a!}. vy MAX(Zr—iiy, Cpmkagzy o0y ”n} :;

(5) M =max [ min(a,, a., ..., &), ..., min(@r_irr, Gntys, ..., a,)|.

D’aprés (2), les expressions (4) et (5) deviennent

(6) N=min(ay, ..., ) =ay;
(7) M =max(ay, ..., Gnts1) = Gn_pyy- =

Sik=n—lk+1, c'est-d-dire k=(n+1)f2, on a

(8) N=M,

Etant donné que / est un entier positif, la relation (8) aura lieu sous la condi-
tion que n représente un entier positif impair et dans ce cas seulement.

Cela permet d'énoncer ce qui suit :
TatoriMe. — Si n est un entier impair positif, les n nombres quelconques (E),

appartenant i 'ensemble des nombres réels, satisfont & la relation

voy DAR(Znetaty Br—dasy =43 al} i

(9) min | max(a, @, ..., @), .
oy DD (@a—tgry Tntisay + 00y aw) }!

= max | min (@, Qs ... @)y .
ol les opérations max et min sont appliquées a toutes les combinaisons de la

classe k[k = (n+1)[2], formées de n nombres (E).
Il est évident que la relation (g) renferme la relation (1) comme cas parti-

culier en posant n = 3 dans la formule (9). )
3. En étudiant les expressions (6) et (7) on est conduit aux inégalités

suivantes :

‘ pour 1._—/k.Z |- 2 : x ] el n=nombre entier pair,
M>N
. n+1 T
“ P o - et "= " »  impair;
s " lR:'—]<Ixén et n= v pair,
M<N
n= b +  impair.




